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1, ()Uadratnm Diametri feu Circulo cireumftriptum eft figura A B.C D 
tangens Peripheriam in 4: punis æquåliter 4 fe diftantibus , 
cujus latus eft zqualc Diametro. 

Corollarium. : Ех Бос quadruplici conta&u oriuntür 4. Triangula 
mixtilinea, qnorum quodlibet componitur ex 4ta parte Peripberie brn, 
"бо exc2. Semidiametris BAS & Ап. Sunt: igitur’ inter fe &qualia <3 quid- 
quid ergo de uno dicitur, etiam de reliquis 3. ejufdem Circuli eft^in- 
telligendum. = * 

2. Quadratım Circulo inferiptum in genere eft figura intra Circus 
lum. contenta vel tota , uto p k q, & y xz v, vel quoad maximam рат» 
tcm , ita ut tantum anguli extra eam promineant у ut Quadratum efghi 
š 3. Quadratum Circulo inferiptum! propiiè fic аит ett guia у per 
cujus angulorum «vertices: tranfit Peripheria fcu cujus latera fingula 
fubtendunt 4tam, partem Peripheriz. Е 1 
qe бедтетит plenum | fcu. реј Вит ef figura biangula ex arcu 
сєтїї & chorda cdai conftans... ; ; 1 

5. Segmentum mutilum. eft figura: quadrangula ex: arcu e rl, ex 
chorda d а improprié/fic dia, & ex lineis transverfis e do& la compofita, 

Corollarium. : Quadratum € fg h ita infcribitur Circulo ‚ut tam laz 
tera ipfa, quam eorum extremitates à Peripheria equaliter: diftent: ë, ` 
gr. latus h e tantum abeft ab arcu ce rli, quantum reliqua 3. la. 
tera à fuis arcubus diftant , & extremitates cjus h & e tantum remote 
funt à Peripheria , quantum extremitates reliquorum laterum nempe 
Зитегуа Но linearam ed, da &c. inter fe а à quolibet 
litere tam fuperits quàm inferius demtis remanent 4. chorde , ut cd 
at inter fe equales; quare ctiam 4. arcus ut ост li, quos ille fabe 

re : (4) s tçn< 


a 


diata, 


tendunt, fant &quales ; eonfequénter neceffe ety ut fegmenta perfeta 
inde orta fint quoque 2 equalia ‚a quibus б vin 8. parva Trian- 
gulaced, ila &c. inter fe zqualia, relinquantur 4. legmenta muti- 
da ee inter fe апана, € nidquid igitar! de uno fegmento {en 
perfecto » feu mutilo dicitur ‚ valet etiam de reliquis 3. ejufdem cir- 
culi. 

6. Figure fimiles ue in quibas omnia eodem modo determi- 
nantur; feu que & fingulos angulos finguíis equales habent, & late» 
ra que equalibus aggulis opponuntur , proportionalia. 

Corollarium- Omnia Triangula mixtilinea per Quadrata circulis 
inzqualibus circum(cripta eodem modo determinantnr : funt ergo fia 
milia , quemadmodúm etiam omnia Triangula equilatera ; Quadra- 
ta; Circuli; Polygona regularia ejufdem [fpeciei ; Circulorum inzqna- 
um fegmenta tam регбебіа» quam mutila у guorum'arcus (апе fimi- 
Jes, Б, є. eundem habent numerum .gradàum ; aut qhoru chorde ad 
боз candem habent rationem. 

Quadrare figuras сії invenire earum areas in menfura qua- 


8. Quadratura | Circuli; eft inventio злее ваз тіп metifara- qua- 


Obfervatio ıma. Si radio 200. digitorum menfure majoris de- 
Seribätur Quadrant; circuli eique circamtcribatur Quadratum , cujus la- 
fus eft, radius, nt habeatur. Triangulum mixtilineum , deinde ad repe- 
ziendum fegmentum eidem-inferibatur толо: latus fubtendens. 4tam pare 
tem. Peripheriz:; obfervabitur:fegmentum effe majus Triangulo mixti- 
Шпео 240 Applicato huic Quadranti latere. in proportione. Culeniana 
Е 302; (*) cognofcetur fegmentum mutilum; effe minus Trians 
gulo mixtilineo. 23240 Si aptetur eidem Quadranti latus 3 оо! quod con- 
ficit 2 Diam. quz hic eft доо! ; nulla inzqualitas inter. fegmentum 
шын » 6с: Triangulum. mixtilineum adverti.potett. + Jn cafu 2do & 
3tioproducenda' funt::2. latera: Quadrati -circumferipti , шо latúsiñs 
fcribendum cum iis concurrere,: & 2. Triangula extra aream Quadran- 
sis formare queat, que Made а Хертепіо perfecto fabtrahenda funt; 

ut 
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{*] (Ex. $ ono:patet posita Diametro: 200. latus inscribendum in proportione Сш. 
‚ Jeniana esse тут, proinde: duplicata: Diamerro etiam datus inseribendum 
- duplicari debet, „Si amplitudo. loci patitur , ut. adhibeatur radius зоо" 
eum lateribus inséribendis pariter triplicatis ; <o verior deptchendetur об» 
BEIVRUO, 


ut habeatur mutilum , quod tandem cum Triangulo mixtilineo come 
paratur, : 

Notandum eft probe , obfervationem hanc inflituéndam effe non in 
charta; fed in . pavimento: conclayis fpatiofi , ubi funiculus zool lon- 
gus, cujus extremitati applicatur creta, fungitur vice rádii Curate 
tem per hujufmodi reprefentationem inzqualitas inter fegmentum mus 
tilum , € Triangulum mixtilineum circuli minoris ex majori illico 
cognofei polit у ratio" in promptu eft: "Nam Circuli habent hoc cum 

uadratis commune , quód diametro duplicata, triplicata , quadruplica- 
са, quintuplicata &¢, fegntenta mutila, Triangúla mixtilinés; differen. 
tia corum per Tnfcriptionem falfi quadrati orta, & area Circuli ipfa 
erefcant in ratione quadrupla, noncupla, fedecupla , vigecupla sta ё 
sic porro. Si igitur radius Quadrantis majoris ІН duccrities major rae 
dio Quadrantis minoris; fegmentum mutilum > Triangulum mixtiline- 
шт, & differentia illorum per inferiptionem falfi lateris orta evadunt 
quadragies: millies majora in ile, quàm fune in hoe: idcirco differen- 
tia fimpla etiam minima in Circulo majori toties an@a песебогіо fub 
afpectum cadere debet. è Obfervationem hane eó fidelius retuli , quo 
magis а predicato Deceprëris abhorreo, | 

Corollarium im. Si т, figure minores, inter quas nulla ins 
zqualitas адфуєгсі “poteft » reprefententur falya fimilitudine per majo- 
re$; ex his ftatim conftabit , quenam minorum fit maior, ё quaenam ` 
minor: dummodo hee reprafenratio debito: fiat modo nempe ùt digiti | 
figurarum minorum ë fcala geometrica defumti, immo linea, fi opus 
fuerit', per digitos menfare majoris in figuris majoribus fimilibus defi- 
gnentur. Hec eft enim fimilitudinis proprietas admiranda , ut ingqua- 
litas infenfibilis figurarum minorum in majoribus fimilibus evadat pal- 
pabilis. Sint e. pio Quadrata parva: Sit latns pmi 158 & fecun 
91159.10 erunt arce 2528 (Ë, & 24964" ; quarum differentia > nem. ` 
ре 317. digiti minores, поп eft tante , ut fe in oculos ingerat у fed 
317. digiti majores quadrati ,. qui efficiunt plus quàm 3. pedes quàdra- 
tos menfure «majoris у illico: in confpe&um prodeunt. Quapropter ex fis 
guris majoribus debito modo delineatis inzqualitas minorum neceffa- 
rid copnofci deber. 

Corollarium 2dum. Si, autem dici nequeat j quaenam ex majoribus 
figuris: fimilibus debito modo delineatis fit major, & quenam minor; 
erunt tum ille у tum minores , quas reprafentant, réverx inter fe адпа. 
les: пат fi minima inter Ваз daretur inzqualitas; са In figuris majos 
ribus fimilibus debito modo delincatis praberet fç illico, nt patét ex 

(az). Corole ` 


Corollario precedenti, notabiliter immo; maximë fpe&andam. Нас il. 
latio, ut fatentur ipüimer RR. PP, Profeffores Geometrie , Viri enco- 
miis-meis majores, quibuscum hac de re fermones hic contuli , e(t tam 
certa & infallibilis , ut, perpen(is attente perpendendis , nemo nifi af- 
fc&u mentem habens prepeditam: cam inficiari; aut in. dubium -vocare 
queat. ris 


Problema de invenienda perfeéta Circuli : Quadratura. 
Refolutio & Preparatio fit ficut in 8 2do. 


оа Fig: т. Perfeóta Quadratuta Circuli eft inventio exadta. 
areg ejus in menfura quadrata з fcd hzc area exacte reperitur ad- 
dendo Quadrato circumfcripto A B.C D in(criptum € fg h, cujus latus eft 
2 Diam: & fummam dividendo per 2. Ergo eo ipfo habetur perfc&ta Cire 
culi Quadratura. 14 канви bal 

Area Circuli eft media Arithmetice proportionalis inter Quadratum 
eircumferiptum & infcriptum, Ergo exaGte; reperitur addendo Quadras | 
со circumfcripto infcriptum , & fummam dividendo per 2. 

Exceffus Quadrati eircumferipti fupra arcam Circuli. eft equalis ex- 
сей! areg Circuli fupra. Quadracum, infcriptam. Ergo area Circuli eft 
media Arithmeticé proportionalis inter. Quadratum -circum/criptum. $4 
infcriptum, nbi pelis 

.. Exceffus Quadrati circumícripti fupra-aream Circuli nihil alind eft 

nifi 4. Triangula mixtilinea, ut b A n r b, & exceffus arez Circuli fu | 

pra Quadratum infcriptum idem eft ac д. fegmenta mutila deskad (1): - | 

fed ‘hxc fegmenta mutila funt zqualia Triangulis mixtilincis, Ergo ex- 
ceffus 


— — —- 
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[*] ‚Area Circuli constar ех Octogono irregalari intra cam incluso zX, бо se» 
gmentis perfectís =y. Quadratum. inscriptum ef g h componitur ex eodem 
Octogono x, & Triangulis parvis extra arcam Circuli sitis b. . Quare sub- 
tracto Quadrato inscripto x Tb ab Area Circuli x Т y, necessario rema- 
пеге! debet yb, id est segmenta mutila; utdelad, qux idcirco ni- 
hil aliud- sunt, nisi differentia sem excessus: aree Circuli supra Quadratum 
inscriptum. Sunt itaque Triangula parva à segmentis. resecta iut ila cen»; 
senda zqualia illis extra aream Circuli sitis, ,, ut gin: licct enim arcus 
wquales in, li біс. non habeant eundem situm, eorum. convexitas & con- 
cavitas est? tamen tam parvi momenti, ut ‘Triangula ipsa non differant іп» | 
tex se, nisi quantitate inassignabili ¿ id est xevera mulla. 


— - - 


ceffus Quadrati circumfcripti (арга aream Circuli eft equalis exceffui arez 
Circuli fupra Quadratum infcriptum. 

Figure minores funt per Corollarium precedens inter fe equales , 
fi inter majores fimiles: debito modo delintatas nulla inequalitas diftin= 
gvi poteft; fed in’ Circulo radio 20011 menfurei majoris in pavimento: 
defcripto inter fcgmenta mutila, &. Triangula mixtilinea , ut patet ex 
n. 3. obfervationis , nulla inzqualitas diftingvi poteit, Ergo & Вас. 
funt inter fe zqualia, & fegmenta mutila cujusvis Circuli funt zqua- 
lia Triangulis mixtilineis. : 

Poftremó , quoniam ex obfervatione rma & Corollariis inde dedu- 
815 liquet, fegmenta mutila non poffe fieri zqualia Triangulis mixtili- 
neis , nifi in eripto Quadrato, cujus latus eft 3 Diam. evidens eft, arca 
am Circuli feu perfc&am Circuli Quadraturam haberi addendo Qua- 
drato Diametri aliud , cujus latus eft ad Diametram ut 3. ad 4. & fume 
mam dividendo per 2. 

Hac ratione reperitur area Circuli exaté, non autem рег approxi« 
mationem, qux folum in iis quantitatibus locum. habet де quibus des 

„monftrari nequit, differentiam feu exceffum utrobique effe zqualem. 

Coroilarium imum. Si сх Diametro & area cognita inveniendum 
fit latus Quadrati infcribendi , vocetur hoc X, Quadratum Diametri az, 
& Area Circuli be Erit рег Corollarium 2dum а2Ъ =b —x2, & a? t xz, 
25 з confequenter xt.2b —a2, ac tandem x =V (2b —a2,) Hac rationc 
reperitur latus Quadrati inferibendi verum, data Area Circuli vera, fal- 
fum autem , fi hac eft falfa, nt contingit in Proportione Culenii de 
aliorum y de qua exemplum: fuppeditat $ onus. 
Corollarinm zdam. | Quoniam latus juxta п. r, Obfervationis Quadrane 
ti applicatum reddit fegmentum perfe&um majus Triangulo mixtilineo ; 
fequitur inde Quadratum hujus lateris Circulo infcriptum effe nimis 
parvum, & ideo non poffe añumi pro tertio proportionali , quia tam 
Area Circuli, quam Peripheria per hanc falfam Proportionem inven- 
ta peccaret in defesa. DA 

Corollarium titi; Cum latus jüxta n, 2. Obfervationis Quadranti 
aptatum reddat fegmentum mutilum minus Triangulo mixtilinco ; cvi- 
dens eft Quadratum hujus lateris Circulo infcriptum effe nimis magnum 
ideoque affumpto eo pro 3tio proportionali, tam aream Circuli quam Pes 
ripheriam per hanc falfam Proportionem inventam peccare in exceflü , 
quemadmodum id accidit in. Proportione Culenii, & aliorum. 

Corollarium діт. Dividendo Aream Circuli per 4tam partem 
Diametri prodit Peripheria , que divifa per Diametrum manifeftat 
` ` zatio= 
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rationem ad hane , ut demonftratum fuit in Š 4to s nempe ut 3%. 
ad r. gs i 

Obfervatio 2da. Si radio 34, Ulnarum deferibatur Circulus; de- 
prehendetur , Peripheriam non continere pracife 22. ulnas; fed defice- 
re adhuc preterpropter 3. digitos; defcripto autem Circulo , cujus гає 
dius eft 43. ulnarum , reperietur, Peripheriam continere 28, ulnas , 
& infuper fere 3. digitos. 

Corollarium. Eft itaque. Peripheria cujusvis Circuli tripla Diame- 
tri cum minori quam 4, & majori quam $ parte ejusdem Diamcetri. 


Theorema , Peripheris ef? Diametri tripla cum +. 


Demonfiratio. Diameter, que hic ponitur effe 6. Punctorum, con- 
cipiatur diyifa per 7, 8, & 9. реше У pars ejufdem =$; + Diametri 
ЫШ; & $ ejufdem =$ Рип. Cum Peripheria vi Corollarii prece 
dentis excedat triplum Diametri quantitate minori, quam Є pundi, 
feu $ Diametri, € majori, quàm fH feu $ ejufdem; nequit quantitas 

- excedens triplum Diametri effe alia quam 4 cju(dem fen $ PunGi г nam 
quoniam Puncto divifo in 7. partes equales, 6. easum Conftituunt hanc 
excedentem quantitatem ји о majorem ;.divifo autem eo in 9, 6. carum 
reddant candem jufto minorem; nequit Punctum concipi aliter divifum 
quam in 8, partes, quarum б. conftituunt neceffario quantitatem ju(tam = 
fant enim {ИП perpaulalum minores, quàm Є, € perpaululum majores, 
quam $ Pun&i. Hinc pofita Diametro 6. Pun&orum y Peripheria deber 
effe 13. cum £ Pun&i, qua divifa per eandem. Diametrum prodit quotus. 
з. cum £, fen 5 Pun&i, confequenter.ob fimilitudinem Circuloram eft 
qualibet Peripheria Diametri tripla cum 4 parte. 

Nulla autem adeft ratio demonftrandi , quod, fumendo pro periphes 
ria triplum Diametri cum + tantundem рессесог per exceffum , quantum 
fumendo triplum cum 4, peccatur per defectum , quia $ Diametri; que 
nibil aliud eft nifi Diameter divifa per 8. non eft media Arithmeticé pro- 
portionalis inter + ёс р: nam reducendo 2. poftremas fraétiones ad cama 
dem denominationem, prodeunt $, & 2, quarum. femifumma $y eft mce 
dia proportionalis; fed $ Diametri, que et =5z, cft paululum minos 
quàm £,. Ergo біс, 


: Methodus 


Methodus inveniendi praGicé aream feamenti тин ad 
confirmandam ‘veritatem obfervationis ime & Coral 
~ lariorum inde deducloram. - - 


tef “Horda fegmenti mutili Quadrantis majoris radio 200! dn pae 
vimento Conclavis defcripti , que hic defignatur per chordam 
d a Fig: т. dividatur bifariam in x. 

2. Ex punéis d & x erigantur perpendiculares ufque ad arcam er 

3. Jntervallum g. digitorum transferatur quaterdeciés ex d in die 
midiam chordam, 82 ex punis divifionum erigantur perpendiculares ad 
,arcum pertingentes, : : 

4. Ad fingulas perpendiculares confequentes ex punétis concurfus 
precedentium cum arcu € г, demittantur айе, que erünt partibus dis 
midi chorde equales & parallele, : 

5. Menfuretur quelibet perpendicularis , fubtrahaturque rma à 
24а, zda à 3tia, фас A quarta , & ita porro, fic prodibunt differentia 
indicantes altitudines Triangulóram i $, ‘quorum bafes fune equales: ба» 
fibus totidem Re&angulorum, | 

б. Quoniam queliber bafis harum figurarum per conftru&tionem eft 
9. digitorum , preter ultimam, que e(t féorfim menfuranda; facile re- 
perientur earum aree, que cum Triangulo rmo, orto ex linea de, 
& тта perpendiculari dabunt dimidium fegmentum mutilum , quod du- 
"plicatum prodet totum; 

Queratur eadem Arca fegmenti Geometrick , quod fit ita? à Qua- 
“drato Diametri 160000. fabtrahatur Quadratum infcriptum 90000. re- 
fiduum-70000, manifeltat fegmenta' mutila си ‘Triangulis mixtilineis 
jun&im fumpris , quibus divifis per 2. prodeunt fegmenta mutila fola = 
35000. quorum 4ta pars 8750." dat unum fegmentum, quod cum quàm 
proxime conveniateeum pribrezpraCtiec invento. p exidens eft fegmenta 
mutila per inferiptiofiem. Quadräci 5 .gujus Jatus eft 3 Diametri , manere 
femper equalia | UR mixtilineis quomodocunque Circulus crefcat. 
Aliter res fe haBé in proportione, Culeniana , nbi latus Quadrati ine 
fcripti eft 302.!! confequenter Quadratum ipfum 91204. ; quo fubdu- 
&o à Quadrato Пітері 160000. remanent pro Trtangulis mixtilincis, 
& fegmentis mutilis júnétim fisis 68 796 que divifa per 2. indicant fe- 
gmenta fola 234308. quorumd&ta pars 85:94 dat fegmentum unum, quod 


tamen prattice inventum facit folumg299" preterpropter. Ex quo mas 
nifcftum 


tnifeftum eft, fegmenta per inferiprionem fali Quadrati in. proportione 
"Сиїспії , aliorumque eo minora fieri Triangulis mixtilineis , quo major 
in-Circulo deferibendo adhibetur radius. 

Monitum іп Š gvo. radix extrahenda ef folum vicies quinquies , 
quia finus 36, graduum jam inventus non e(t querendus 2do. Deinde 
$ 310 utpote nihil concludenti (ubítitui poteft experimentum fequens : 

.r SH. Curetur tornari globus fphericitatis quantum poteft. fieri- pere 
feta , cujus Diameter fit ad minimum a8. digitorum, 

2. Jnveftigetur ejus foliditas in digitis chm per proportionem ус» 
ram tum per Culenianam, 

3. Ex eadem fpecie ligni , ex qua fa&us eft globus, curetur etiam 
:eonfici. pollex cubicus. perfcétus , & quantum ponderet , ad йаш Бі» 
lancem examinetur exacte. 

4. Рег pondus hujus digiti. cubici inventum multiplicetur globi 
folidiras utraque. 

5. Ope ejufdem bilancis exploretur quoque accurate pondus globi 
lignei z ita rite fa&is faciendis obfervabitur pondus hoc refponderc fa- 
Фо ex pondere pollicis cubici in-foliditarem globi inventam: per pto» 
portionem, veram ; non autem Culenianam,, confequenter ‘hance effe fal. 
fam , Шат vero perfc&am €. gr. Sit Diameter 18) reperietur foliditas 
globi per proportionem veram 303723 per Culenianam 3052. 2, digi- 
torum,  Pondns pollicis cubici ex ligno tiliaceo eft $; Semunciz ; que 
multiplicat per foliditatem priorem producunt 1708. 42 Semuncias ; 
даб» autem in foliditatem pofteriorem dant. 1716. 322 Semuncias, Exa- 
minando deinde pondus globi deprehendetur illud convenire cum. produ» 
Яо imo ; nequaquam autem. cum 240, . Ponderato globo fimul cum рої» 
lice cubico, atque hoc à bilance remoto , innorefcet pondus globi fo- 
lius, quod ablatum. à pondere utriufque indicabit accurate gravitatem 
pollicis cubici. 
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